ZDARZENIE 1 JEGO PRAWDOPODOBIENSTWO 2

Zadanie 1 Egzamin testowy sktada si¢ z n pytan, do kazdego pytania jest s odpowie-
dzi (zawsze doktadnie jedna odpowiedZ jest prawidlowa). Za ile trafnych odpowiedzi
nalezy sie zdajacemu ocena pozytywna, jesli:

(a) n=201s=2;
(b) n=161s=>5.

Zadanie 2 Wykonano 6 rzutéw symetryczng kostka sze$cienna, ktorej dwie Sciany
pomalowano na biato, trzy na zielono i jedna na czarno. Rozwazmy zdarzenia:

A = {co najmniej raz wypadta Sciana czarna};

B = {doktadnie trzy razy wypadla $ciana biata};

C' = {co najwyzej raz wypadla Sciana zielona};

D = {nie wiecej niz pie¢ razy wypadly $ciany biata lub czarna}.

Oblicz prawdopodobienstwa tych zdarzen.

Zadanie 3 Dany jest zestaw 10 zadan. Do kazdego zadania sg trzy pytania, na ktore
nalezy odpowiedzie¢ TAK albo NIE. Zadanie uznajemy za rozwiazane, jesli wszystkie
trzy odpowiedzi do danego zadania sa prawidlowe. Jakie jest prawdopodobienstwo, ze
uczen zgadujac (tzn. nic nie umiejac i podajac odpowiedzi w sposéb losowy), rozwiaze
co najmniej 8 zadan?

Zadanie 4 Za chwile bedziesz losowal 5 razy bez zwracania kule z urny Us,s. Oblicz
prawdopodobienstwo tego, ze kule czarne wyciagniesz w dwu kolejnych losowaniach.

Zadanie 5 Dziewczyna trzyma w dtoni 4 Zdzbta tak, ze ich konce stercza z obu stron
dloni. Jej przyjaciotka wiaze (losowo) te konce parami, oddzielnie po obu stronach
dtoni. Jakie jest prawdopodobienstwo, ze powiazane zdzbta utworza zamkniety krag
(wrézy to dziewczynie wiazacej zdzbta zamazpdjscie w najblizszym roku).

Zadanie 6 W pewnej szkole sg trzy klasy czwarte liczace po 30 uczniow. W kazdej z
tych klas jest doktadnie k dziewczat. Do reprezentacji szkoty wybrano z kazdej klasy
czwartej jednego ucznia. Dla jakiej wartosci k£ prawdopodobienstwo wybrania takiej

4
trojki uczniow, wérod ktorych sa doktadnie dwaj chlopey jest rowne —7 Zbadaj, dla

jakiej wartosci k prawdopodobienstwo wybrania takiej trojki uczniéw, wsréd ktorych
sg doktadnie dwaj chlopcy jest najwieksze. Oblicz to prawdopodobienstwo.

Zadanie 7 W urnie jest szes¢ kul. Wiadomo, ze sg tam zaréwno kule biale, jak i
czarne. Losujac 24 razy ze zwracaniem kule z tej urny, doktadnie 8 razy trafiono na
kule czarna. Przy jakim sktadzie kul w urnie prawdopodobienstwo tego, co sie zdarzyto,
jest najwieksze?



Zadanie 8 W urnie sg dwie kule biate i osiem czarnych. Losujemy 16 razy ze zwraca-
niem kule z tej urny. Rozwazmy zdarzenia:

A = {kula czarna zostanie wylosowana dokladnie k razy};
B = {kula czarna zostanie wylosowana co najmniej k razy};
C' = {kula czarna zostanie wylosowana co najwyzej k razy}.

Oblicz prawdopodobienstwa tych zdarzen.

Zadanie 9 Od jakiego k poczawszy praktycznie na pewno w grupie k 0sob sa:
(a) co najmniej dwie osoby urodzone w tym samym dniu tygodnia;
(b) co najmniej dwie osoby urodzone pod tym samym znakiem zodiaku;
(¢) co najmniej dwie osoby urodzone w tym samym dniu roku;

Od jakiego k poczawszy prawdopodobienstwo, ze w grupie k£ 0sob sg co najmniej dwie

urodzone w tym samym dniu roku, jest wicksze od 3

Zadanie 10 Rozwiaz trzy problemy:

e Bartek rzuci dwiema monetami, Artek jedna. Bartek zwyciezy, jesli wyrzuci wie-
cej reszek niz Artek. W przeciwnym razie zwyciezy Artek. Czy jest to gra spra-
wiedliwa?

e Bartek rzuci trzema monetami, Artek dwiema. Bartek zwyciezy, jesli wyrzuci
wiecej reszek niz Artek. W przeciwnym razie zwyciezy Artek. Czy jest to gra
sprawiedliwa?

e Artek ma n a Bartek (n + 1) monet. Kazdy rzuci swoimi monetami. Jesli Bartek
wyrzuci wiecej reszek niz Artek, to zwyciezy. W przeciwnym razie zwyciezy Artek.
Czy jest to gra sprawiedliwa?

Zadanie 11 W grze uczestniczy dwoch graczy: G4 i Gg. Wykonuja oni na przemian
rzut moneta tak dtugo, az zostanie wyrzucona reszka, a zwycieza gracz, ktory te reszke
wyrzuci. Gre rozpoczyna gracz G 4. Czy taka gra jest sprawiedliwa?

Rozwaz analogiczna gre z udziatlem trzech graczy.

Rozwazmy urne Us,; 1 gre, w ktérej dwaj gracze losuja ze zwracaniem kule z tej urny
dopdty, dopoki nie zostanie wylosowana kula czarna. Czy taka gra jest sprawiedliwa?

Uogolnij gre - wprowadz urne U,,; oraz rozwaz udzial k graczy? Dla jakich wartosci
parametrow n i k gra bedzie sprawiedliwa?



